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Завдання I етапу Всеукраїнської учнiвської олiмпiади з математики
17 жовтня 2026 р.

9 клас

1. Є чотири однаковi на вигляд монети, одна з яких фальшива (вона
вiдрiзняється вiд решти вагою). За допомогою лише двох зважувань на тере-
зах без тягарцiв визначити: легша фальшива монета чи важча. Довести, що
при цьому за два зважування, не можна гарантовано встановити, яка саме
ця монета. Вiдповiдь обґрунтувати.

2. Три кола радiуса s розмiщенi у першiй чвертi площини xOy так що:
перше коло дотикається до обох осей, друге дотикається до першого кола i до
осi Ox, a третє коло дотикається до першого кола i до осi Oy. Коло радiуса
r > s дотикається до обох осей до другого i третього кiл. Знайти r/s.

3. Через точку M на дiаметрi кола проведено хорду CD кола, яка утворює
з дiаметром кут 45◦. Довести, що сума квадратiв вiдрiзкiв CM i MD не
залежить вiд положення точки M .

4. Розв’язати систему рiвнянь
{

xy = 1,
x+ y + {t} = 2.

Тут {t} = t− [t] — дробова частина числа t (рiзниця мiж числом i його цiлою
частиною).

5. Знайти всi можливi пари натуральних чисел a i b, такi, що з чотирьох
наступних тверджень iстиннi лише три:

1) a+ 1 дiлиться на b;
2) a = 2b+ 5;
3) a+ b дiлиться на 3;
4) a+ 7b — просте число.


